DEPARTAMENTO DE MATEMATICAS. .. 
MATEMATICAS 1. 1” DE BACHILLERATO. 0 L. 


UNIDAD 1. TRIGONOMETRİA. R .—— — 


TES LA BAHTA 


ACTTVIDADES 





1. Razones trigonometricas de un angulo cualquilera. 





1. Calcula las restantes razones trigonometricas del Angulo 0, en los sigulentes casos: 
1 Ə Ə 
a) “—: o, € H1C b) . o.e IVC c) (60 —— o.e IIC 


d) seco ——2 oe IIC e) cosecd - —ə o.e IIIC f) cot gü. —— o.e 1IC 


2. Averigua las razones trigonometrtcas de los sigutentes angulos sin usar la calculadora: 


a) 1110” b) 780? c) 405” d) 1 440? e) 3 690? 


2. Reducciön al primer cuadrante. 





Ə. Aplicando la reducciön al primer cuadrante, calcula las razones trigonometricas sigutentes: 


a) sen150” b) cos135” c) tg300” d) sec225” 
e) cosec120” f) cotg240” g) sen315” h) cos210? 
1) tg330? 9 sec150” k) cosec300” D) cotg225” 


4. Averigua las razones trigonometrtcas de los sigutlentes angulos sin usar la calculadora: 


a) 8407” b) 510” c) 1215? 


5. Resolver las sigutentes ecuaciones trigonometricas: 








1 1 
a) 2cos? x FE senx -2 b) sen?x — 2 c) cos? x — “ 
d) 2 nx” e) (1 4 tg”x) .cosx 1 f) cotgx.—B- 
Ə 6 1-cosx 
g) secx 4 cotgx h) cotg”x — 1 — cosecx 1) 4senx — cosecx 
py senx € cosx k) senx € —cosx D) senx FT cosx “3 
2: - 
m) cos? x 4 senx -cosx —1 n) cosx . n) 26£6- — 
1-ctg”x cos” x 
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6. Resolver las sigutentes ecuaciones trigonometricas: 





a) sen x-ü - b) cos kəz c) seni 3x —— -xə 
6/ 2 6/ 2 2 
d) seni 3x — mi -. . e) öfx - x) -——1 f) cos(2x —z) -0 
g) sen -—. h) secöx -.. ) ülər-i su 
202 AB 4 
Dtgəxzl k) sen2x — m D senöx — . 


8. Angulos opuestos. 


7. Averigua las razones trigonometricas de 1os sigutentes angulos sin usar la calculadora: 


a) —225? b) -660? c) —1770” 


4. Razones trigonometricas de la suma y de la diferencia de dos angulos. 





8. Sabiendo que el angulo o.e IC y que seno — R. que el ingulo Be TIC y que sen — R 
hallar las razones trigonometrticas del: a) angulo suma o FB b) angulo diferencia o -Bb 


9. Sabiendo que tgot .. hallar: a) ola .. x) b) e(f- al 


10. Demostrar las sigutentes identidades: 

a) səni z a) “COS, F sen(T F 00) -. z n) -1 hb) coso.-cos(7 — ot) -. - a) “Ssen(—0) e—1 
c) sen(o: “ 8) - sen(o:— 8) — sen?o — sen?B d) senot: sen(o: 4 B) 4 cost cos(ot - B) — cosğ 
e) — sen(o “ 8) - sen(o — $) — cos? o, — cos? B $) cos(o: 4 B) : cos(o, — 8) — cos? o, — sen?$ 


g) 1- cos(o: -- 8) cos(o: — 8) — sen?o: “ sen?B h) Seb ecosli b o —tgb 
sen(ot “ 8) r sen(o — 8) 


11. Resolver las sigutentes ecuaciones trigonometricas: 


a) - zu x) - senx b) səni x zı x) o senx c) səni x z. x) — —senx d) üix za x) o (gx 
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5. Razones trigonometricas del angulo doble y del Angulo mitad. 


45 


5 hallar las razones trigonometrtcas del: 


12. Sabiendo que el Angulo o.e€ TIC y que seno — 


a) Angulo doble 200 b) angulo mitad o 


13. Sabiendo que el angulo o.e€ IC y que seno. R. hallar las razones trigonometrtcas del: 


a) angulo doble 260 b) Angulo mitad 2 

14. Sabiendo que el öingulo 6 es agudo y que tg20— 43 , hallar el seno y el coseno del angulo o. 
15. Sabiendo que o.e TIC y que tgö — , hallar el seno y el coseno del öngulo doble 2. 

16. Sabiendo que el angulo ove TIC y que e(ç) z 2, hallar el seno y el coseno del öngulo o. 


17. Sabiendo que el aingulo o € IC y que coso: — 0,2, hallar el seno y el coseno de ə 20.. 


18. Averiguar si son ctertas o falsas las sigutentes igualdades. düstifica la respuesta. 


d) səni) - öson(£) 
Ə 6 


a) cos(20:) s 2cos o, b) cos — gox x) c) sen(20:)) — 2seno, 


19. Demostrar las sigutentes identidades: 


1— cos20: 2 
a) “— 


c) (1 £ cos 20) - tgöt  sen20. 


və 
- " COS 20) 


T 
e) .. — z) : (COS OL EF senoL) 


g) sen(7 — O). seni z — vl “ sen(”0t) : cos(7t F 0) — sen20. 





1) səni) . siz — b 57 
2 2 2 
2 
k) (səsi 2) - ədil —seno 1 
2 2 


m) tgo:: (1 F cos: “cos 209) — senot — sen20t 
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b) 1- a 20 ə. 


o, 


d) (seno: “- cosox)? — (1 F sen20)) -0 


7 7 
tgi — — o. 1—tgi — — o. İ — 2tg20: 
f) (İz ) . ) g 


h) 6sen?o: “ 8 cos? ot — 7 — cos 20: 


)) 4sen? s) . səssiz) — sen?o, 


) sen(o::-8) -cos(o —B) - ? .(sen20: -sen28) 


senot: coso, o İg20, 
sen?o: — cos? oo 2 





0 


n 


20. Obtener una exprestön para elsen30: en funciön del seno: y una exprestiön para el cos36: en 


funciön del cost. 


21. Resolver las sigutentes ecuaciones trigonomeötricas: 


a) cos2x rFsenx 1 b) cos2x r cosx -0 
d) senx 4 cos2x —0 e) 1:-cos2x — 4/3 cosx 
g) sen2x — —V3 cosx h) 6cos? x EH cos2x “5 
)) sen2x — 2cosx k) sen”x — cos? x — : 


22. Resolver las sigulentes ecuaciones trigonomeötricas: 


a) cos2x — endi - x) b) senZx 4 cos2x — ı 

d) cos2x € cosx e) cos2x — 2cosx1-0 
1 

g) senx cosx € 5 h) sen2x — senx 

D sen2x “tgx k) cos2x € senx 

m) cos2x — —senx n) tgx — tg(2x Hr r) 


c) cos? x — cos2x - cosx -0 
f) tg2x — cotgx 


1) tgx — 2sen”x 


D cos2x -14H4senx 


c) sen2x — cosx 
f) cos 2x  2cos7x-0 
1) cos 2x — 2cos”x 


D sen2x -cosx — 6sen”x 


n) tgx rcos2xz1 


6. Transformaciön de sumas y diferencias en productos. 





25. Transforma en productos las sigutentes sumas o diferencias y luego calcula el resultado 


final sin usar la calculadora: 
a) sen75” F sen15” b) sen75” — sen15” 


d) cos75” — cos15” e) sen105” — sen15” 


24. Demostrar las siguflentes identidades: 


COS 30 — COS OL sen8o. — sen5o, 
a) ——— —— --tg2o b) — —tg0, 
sen30L — seno: COS 30L 4 Cos50L 





25. Resolver las sigutentes ecuaciones trigonometricas: 


a) cos2x HE cosx —Ü b) cos4x HF cos2x 0 
d) cos 4x — cos2x “€ —senx e) cosöx — cosx — —senx 
g) senöx — cosx “ --senx h) sen2x r sen4x --sen3x 
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c) cos75” “ cos15” 


f) cos105?” F cos15? 


c) cos 4x H cos2x — cosx 


f) cos2x — cos 6x £ sen$öx r“ senöx 


1) senöx — senx — cos2x 


7. Resoluciön de triangulos. 
26. £ Es posible que exista un triangulo con las sigulentes medidas? dustifica la respuesta. 
a) a € 80 cm, b € 20 em, c € 60 em b) b- 50em,c“4m, B“ 60? 


c) a € 5cm, b € 32cem, c “ 4em d) b £ 6 cm, c € 2 em, C € 80? 


27. Resuelve los sigutentes triangulos: 

a) a “ 6cm, B 45” A “ 75” b) A € 90” B “ 30? a “6cem c) a € 20 em, B 45”, C € 65? 
d) c “ 6 m, A € 105”, B — 35? e) b € 40cm, ce € 80 cm, A € 60”? f)a € 10cem, B “ 45”, C € 75? 
g) b“ 4 em, A € 15” B 30? h) a € 20 em, B € 45”, C “ 75” 1) b € 12cm, A € 15” B 30” 
Dp A 90, B £ 60”, a “ 20em 


28. Resuelve los sigutentes triaingulos y calcula tambi6n su area: 
a) A € 75?) B 35”), a“ 30cm b)A 100”, B 30”, b -20em 0o)A £ G0?, B € 45”, b “ 20cm 
d) A c 30”, b “ Sem, c“ 4cem 


29. Una torre de comunicaciones situada sobre una montafa, se ve desde un punto P del suelo 
ba?o un angulo de 67”. Si nos acercamos a la montaha 30 m desde el punto P, vemos ahora la 
torre ba?o un angulo de 70” y la montafa bafo un öngulo de 66”. Calecular la altura de la torre. 


90. Un aviön que vuela horizontalmente, al encontrarse sobre la vertical de un punto A situado 
en el suelo, ve la torre de control del aeropuerto ba?o un angulo de depresiön de 30”, Despuöğs de 
desplazarse 1 000 m en İilnea recta, ve ahora la misma torre bafo un angulo de deprestiön de 60”. 
Calcular: 

a) La altura a la que vuela el aviön. 

b) La distancia del punto A a la torre de control. 


91. Un avtön vuela entre dos cludades A y B que distan 7 km. Las visuales al aviön desde Ay B 
forman öngulos de 45” y 37” con la horizontal, respectivamente. 

a) Calcular la distancia del aviön a cada cludad. 

b) Calcular la altura a la que se encuentra el aviön. 

c) Si una persona se encuentra en la vertical yusto deba?o del avtön, calcular la distancia a la que 
se encuentra de cada ciudad. 


92. Un r1io tlene las dos orillas paralelas. Desde dos puntos A y B dela misma orilla se observa un 
punto P de la orilla opuesta situado entre A y B. Las visuales forman con la direcciön de la orilla 
angulos de 45” y 60” respectivamente. Calcular la anchura del rio sabiendo que la distancia entre 
1os puntos A y Bes de 12,62 m. 


38. Desde dos puntos A y B que distan 60 m, se dirigen dos visuales a la copa de un arbol situado 

entre 1os puntos A y Ben la recta que los une. Desde A se ve la copa ba?o un angulo de 50” y desde 
el punto B bafo un öngulo de 40”. Calcular: 

a) La altura del arbol. b) La distancia de A al pie del arbol, ce) La distancia de B al pte del arbol. 
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Ə4, Desde mi casa veo la fuente de la plaza mayor y tambien veo el ayuntamtento. El ingulo 


formado por dichas visuales es de 30”. La distancia desde mi casa a la fuente es de 404/2 myla 
distanctia de la fuente al ayuntamtento es de 40 m. Calecular la distancia de mi casa al 
ayuntamiento. 


Ə5. Se va a construir un tünel para conectar dos puntos A y B. Se toma como referencia una 
antena de comunicacfones C situada entre ambos puntos. Las visuales desde los puntosAyBa 
la antena C forman angulos de 55” y 45”, respectivamente, con la horizontal. La distancia AC es 
de 250 m. Caleular la longitud del tünel, 


86. Una parcela en el campo de forma triangular ttene por lados 20, 22 y 30 m, respectivamente. 
Averigua los Angulos de la parcela. 


97. Tres pueblos A, By C estan unidos por carreteras en linea recta. Se sabe que la distancia 
entre A y Bes de 10 km, y entre By C es de 12 km. Bl angulo formado por las carreteras ABy 
BC es de 1207, Caleular la distancia entre los pueblos A y C. 


88. Calcula la longitud de 1os lados de un paralelogramo cuyas diagonales son de 20 y 16 cm. Las 
diagonales forman entre si un öngulo de 37”. 


89. Los lados de un paralelogramo miden 9 cm y 16 cm, respectivamente. Los öngulos del 
paralelogramo son 52” y 128”, respectivamente. Halla la longitud de las diagonales. 


40. En una circunferencia de 6 em de radio se traza una cuerda de 9 cm. Caleula el aingulo central 
que abarca dicha cuerda. 


41. En una circunferencia de 16 cm de diametro se traza una cuerda de 4 cm. Calecula el aingulo 
central que abarca dicha cuerda. 


42. Calcular el lado de un pentagono regular inserito en una circunferencia de radio 6 cm. 
48. Calcula el lado de un pentagono regular inserito en una circunferencia de diametro 50 cm. 


44. Halla el radio de la circunferencia circunserita a un octögono regular de lado 6 em. 
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SOLUCIONES 





1. a) coso. € —2./2/3 , İgo m 4214, b) seno. £ —4/5, tgo. —4/3, c) seno € 3/5, coso: € —4/5, 
d) senc € 43/72 , CosoL  —1/2, tgo z — vs, e) seno “€ —3/5, coso € —4/5, to: € 3/4, 
f) seno: “ 4/5, coso: € —3/5, tg“ —4/3 


2..a) 1/2, 13/2, 4313,b) 4372 , 1/2, 43 :6) 42/72, 4212, 1,4) 0, 1, 0, e) 1, 0, no existe. 


3..a) 1/2, b) — 2/2, c) — 43 , d) — 2: e) 2/3 /3:8) 4373, g) - 272, h) -43/2:3) - 43/73, 
9 -2413/3,k) -243/3:)1 
4.a) 43/2 1/2, — 43 :b) 1/2, 3/2, -4/3/3:6) (42/2, -42/2,-1 


5. a) xı € Ü”, xə € 180”, xı € 30”, xi € 150”, b) xı € 30”, xə € 150”, xə 7 xa € 3305, 
c) xı € 60”, xə € 120”, xı € 240”, xa € 3005, d) xı € 80?, xə € 150P, e) xı € 

f) xı € 30”, xə € 150”, g) xı € 45”, xə € 1357, h) xı € 90”, xə 910), xə 77 

1) xı € 30”, xə € 150”, xı € 210”, xq € 330”, )) xı € 457, xə € 225”, k) xı € 135”, xə € 315”, 
D no tiene soluciön, m) xı € 0”, xə € 1807, xa € 457, xa € 225”, n) xı € 30”, xə € 1507, 
n) xı € 457, xə € 225? 


6. a) xı € 60?, xə € 1807, b) xı € 45”, xə € 1657, c) xı € 80”, xə € 507, d) xı € 25”, xə € 457, 


e) xı € 3607”, xə € 180”, f) xı € 135”, xə € 225”, g) xı € 45”, xə € 105”, h) xı € 10”, xə € 110”, 
1) xı € 35”, xə € 95”, )) xı € 15”, xə € 75”, k) xı € 105”, xə € 165”, İ) xı € 20”, xə € 40? 


7. a) (2/2, -4212,-ı,b) 43/32, 1/2, 43 ,e) 1/2, (3/2, 4313 
8. a) —16/65, —63/65, 16/63, b) 56/65, —33/65, 56/33 
9. tg(o-r45) £ 3, tg(45 — a) — 1/3 


11. a) xı € 15”, xə € 195”, b) xı € 45”, xə € 225”, c) xı € 135”, xə € 315”, d) no tiene soluciön. 





12. a) — 44/5/9, —1/9, 44/5 :b) (3076, 4676, 45 
13. a) 24/25, —7/25, —24/7T, b) 45 /5 , 24/5 /5 , 1/2 


14. senc £ 1/2, cosa € 43/72 

15. sen2a € —8/17, cos2a € 15/17 

16. senc £ 4/5, cosa € —3/5 

17. sen((v/2) -—2a) € —0,92, cos((r/2) —2c) € 0,392 
18. Ninguna es cterta. 

20. sen3ac £ 3seno — 4sen?qo, cos3c € 4cos?c — 3cosa 


21. a) xı € Ü”, xə € 180”, xs € 30”, xa € 150”, b) xı € 60”, xə € 300”, xə € 270”, 

c) xı € 907, xə € 2707, xə € 0”, xa € 120”, x: € 2407, d) xı € 907, xə € 2107”, xə € 830”, 

e) xı € 907, xə € 2707”, xs € 80”, xa € 3307”, f) xı € 307, xə € 210”, xə € 150”, xı € 3307?, 

g) xı € 90”, xə € 2707”, xa € 240”, xa € 300?, h) xı € 30”, xə € 150”, xə € 210”, xa € 330”, 

1) xı € Ü”, xə € 180”, xə € 45”, )) xı € 90”, xə € 270”, k) xı € 60”, xə € 1207, İ xı € Ü”, xə € 1807 
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22. a) xı € 90”, xə € 210”, xə € 330”, b) xı € 60”, xə € 120”, xə € 240”, xq € 3007”, 

c) xı € 30”, xə € 150”, xı € 90”, xı € 270”, d) xı € 0”, xə € 120”, xə € 240”, e) xı € 90”, xə — 0”, 
f) xı € 60”, xə € 120”, g) xı € 457, xə € 225”, h) xı € O”, xə € 180”, xə € 60”, xq € 300”, 

1) xı € 60”, xə € 120”: 7) xı € Ü”, xə “180”, xs € 45”, xı € 315”, k) xı € 270”, xə € 30”, xs € 150”, 
Dixi € 180”, xə € 307”, xə € 150”, m) xi € 90”, xə € 2107, xə € 330”, n) xı € 0”, xə € 180”, 

n) xı € Ü?, xə € 180”, xs € 45” 


23. a) 6/2: b) 2/2: e)4/6/2, a)— v2/2 , e) 2/2: 9 2/2 


25. a) xı € 60”, xə € 1807, b) xı € 30”, xə € 90”, xə € 270”, c) xı € 907, xə € 270”, xə € 20”, xa € 100”, 

d) xı € Ü?, xə € 180”, xə € 10”, xa € 50?, e) xı € 0”, xə € 180”, xı € 15”, x, € 75”, 

f) xı € Ü”, xə € 45), xə € 90”, xı € 270”, xs € 80”, xs € 150?, g) xı € 907, xə € 2707”, xa € 15”, xu € 75”, 
h) xı € 0”, xə € 60”, xa € 120”, xı € 2407, 1) xı € 45”, xə € 135”, xə € 307, xq € 150” 

26. Ninguno es posible. 

27. a) b € 4,4 cm, ce € 5,4 em, C € 607, b) C € 60”, b € 8 cm, c € 5,2 cm, 

c) A € 70”, b € 15 cm, c € 19,3 cm: d) C € 407, a € 9 cm, b € 5,4 em, e) a € 86 em, B € 74?, C — 46”, 
f) A € 60”, b € 8,16 cm, c € 11,15 em, g) c € 5,66 em, C € 135”, a € 2,07 em, 

h) A £ 60?”, b € 16,335 cm, c € 22,31 em, 3) C € 135”, a € 6,21 em, c € 16,97 em, 

p C “ 80”, a € 17,32 cm, c € 10cm 


28. a) C € TÜ”, b € 17,81 em, c € 29,19 em, S € 251,038 cm?, 
b) C 50”, a € 39,39 cm, c € 80,64 cm, S € 801,735 cm? 
c) C € 75”, a € 24/49 cm, c € 27,532 cm, S € 286,59 em?, d) B “€ 477, C 108”, a € 2,05 cm, S € 3 em? 


29. Aprox. 91,03m 
30. a) 500/3 m s 866,083 m, b) 1 500 m 


91. a) Aprox. a 4,25 km de A y a 5 km de B, b) Aprox. 3,01 km, 
c) Aprox. a 3,01 km de A y a 3,99 km de B. 


92. Aprox. 8 m 

88. a) Aprox. 29,54 m, b) Aprox. 24,79 m, c) Aprox. 35,21m 
94. Aprox. 77,27 m 

95. Aprox. 350,11m 

86. Aprox. 427, 47”, 91”, respectivamente. 

37. Aprox. 19,08 km 

38. Aprox. 6,02 em y 17,08 cm, respectivamente. 

89. Las diagonales miden aprox. 22,68 em y 12,64 em respectivamente. 
40. Aprox. 97” 

41. Aprox. 29” 

42. Aprox. 7,05 em 

43. Aprox. 29,39 em 


44. Aprox. 7,84 em 
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